DEPARTAMENTO DE MATEMATICAS
HOJA DE REFUERZO DE ECUACIONES Y SISTEMAS

ECUACIONES RACIONALES
a)
1 1 _ 1 1
=+ - — — X -
X-2 X -+ 2 X2 —4 Solucion: 2
b)
3 x+13
-=1-+ _ _
X 6 Solucién: X1 — @ Xz = —2

3, 8 _ 2
X-1 X2 —1 =t gopcién: * — —1a

ECUACIONES DE GRADO SUPERIOR A DOS

BICUADRADAS
a)x*—5x2_36=0
xt=y = xt=y%
g _5:‘\35+H4_ﬁt1jf_1’1=9
ye=59-36=0 — y= 5 s i
- "1 = "} X = .% ]
; o —  Soluciones: x =3 x=-3

x“=-4 — no hay solucién

b)x*—Sx2+4=0

.
X = 4 — x=4+2 = .

- —  Soluciones: =2 Xp=-2, %=1
=1 —= x==zl B

10
x*—10x2+9=0

x*—10x>+9

x—10x>+9=0

-10t+9=0

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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18
t,-—=—-9
t_lD:I:JiD’—d--g _ 10+ fl00-36 _I.D:I:\E_I.D:I:B_/‘ 2
2 2 2 2 )
\I’-E-l
x:=9 X =440 =13
x2 =1 X =il = &1

50
x*—25x*+144=0
Xt =t

[2 -25t +144 =0

16

t -
[ -25t625-576 _25:7 /"
2 2
NG -9
x, =4

L
x2 =16 x-tﬁ/
N Xy =4

Xq=3
x2=9 x-t«ﬁ/
NHK, =3

30

X —61x*+900=0
Xt =t
2 =-61t+900 =0

_61+3721-3600 _6L11 _/
2 2
Nt =25

t, =36

t

x,=6
x2 =36 x-t—c‘E/
NX, =D

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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/XI-S
X2 =25 X = +25
N Xy = =2
40
x4=-25x2+144=0
X2 =t
2 25.144-0
i =16
;- 25t 625-576 _25:7 /"
2 2
NG =9
x, =4
X2 =16 x-tﬁ/
N X, =4
"a'3
x2=9 x-t-ﬁ/
NX, =3
50
x*—-10x*+9=0
x*—10x*>+9
xX>=t

=102 +9=0

-10t+9=0

t

2

Xt =g X =1J0 =13
x? =l X = iafl =]
60

x* 13x%2136 -0

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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X*=f
2-13+36=0
O
t_131-ﬁ69—144 _13%5
2 2 8
\.t.z-i-d'
X, =3
X% -9 x-tﬁ-/
N X, = 3
Xy =2
xt =4 X =t 4-/
N X, =2
GRADO MAYOR QUE 2:

2x?* + x3 - 8x?-x+6=0
X

Las soluciones son: x = 1, =—-1,x= -2y x = 3/2

2x3 - 7x2+8x -3 =0
Las raices son: x = 3/2y x =1

6x3 + 7x2-9x +2 =0
Las raices son:x==-2,x=1/2yx=1/3

A) 2x3-7x2+8x-3=0

P(1)=2 -13-7 -12+8 -1-3=0
2 -7 8 -3

1 2 -5 3

2 -2 3 0
(x-1) - (2x2-5x+3)=0
P(1)=2-12-5 -1+3=0

2 -5 3
1 2 -3
2 -3 0

(x-1)2-(2x-3)=0
Las raices son: x=3/2y x =1

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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B) X’-x'-4=0
1 -1 0 -4
2 2 2 9
1 1 2 0

(x—2) - (x**+x+2)=0
X2+ x+2=0

=
o 1+ f-1) 42 _-1:fi-8 _-1:47
2 2 P
(x=2) - (x**+x+2)=0
Raiz: x = 2.

Ecuaciones Radicales:

a) V2x+5 - x=3 s—oX=-2
b) VX + Jx-4 =2 sox =4
¢) v2x-1 =6 — vx+4 s—oX=5

d) V4X +13 + 2 = V-2x + 3 s—x=1/9

x=-3

e) V12—x = x+8 s—x=-13
x=-4

N7X + 1 =2Jx + 4 s—oX=5

ECUACIONES LOGARITMICAS

1)Iog2 +log(11- x2) = 2log(5 - x)
Iog[2(11 - xz)] - log(5 - x)*
2(11-x*) =(5 - x)*

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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3x2-10x+3 =0
X =3 11-32>0

2-3>0
1 1y 1
X 3 11 [5] >0 5 §}D
Elull,;,umr-Iii-ll:mr,;,|i
2) 10
2logx =3+logx-log10
logx =-3-1 logx =2 x=100

3) logx +log(x +3) = 2log(x +1)
log[ x(x +3)]=log(x +1)°

x(x+3)=(x +1)z

XZ+3x =xZ2 +¥2x +1

log(16 - x?)
o log(3x-1)

log(16 - x%) = 2 log(3x - 4)

log(16 - x?) = log(3x - 4" (16 - x?) = (3x - 4’

ID —24 -D -D - e

2

2 -3 +logX_

2logx - 3+logx-logl0

logx =-3-1 logx =2 x=100

6)I|::;;|.:t: +log(x +3) =2log(x +1)

log[ x(x +3)]= log(x +1y°

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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x(x+3) = (x +1)2

XZ+3x =xZ2 +¥2x +1 x=1

% 625
4] —|+log|—| = 2logx
0[5 )+ oo 3] - 2es

xY* 625 x* 625
hg(fj - Ing(T] = logx? It:lg[m -T] =log x®
bgﬂ = log »® X _ x*-2 =0
4 ) 4
¥ =0 X om =2 X =2

8)2I|:J-;;,|.:¢' -2log(x +1) =0

logx? —log(x + 1)2 =log1l

x2 2

log =logl =1
(x+1i (x+1i

2x +1 =0 x-—% Shh solucion

I‘:)mc_2—I|:Jt,,:|mr

9) logx

(Iogx)z+logx—2=0 logx =t

tZ2+t-2=0 - t=-2

logx =1 x =10

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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- -102-_1_
logx --2 x =10 100

log{25- ) -3log(4-x)=0
10) o

log(25- x7) = log{4- x}’ (25-x7) = (4- xY’

25-x7 =64 -48x +12x% - X

12x2-48x +39 =0 x-Ztg
Iog(35—xz)
=3
i log(5- x)

log(35 - x*) = 3log(5- x)

log(35- ) = log(5- x)’ (35-x%)=(5- x)’
xZ-5x+6=0 X =2 X =3

, log2 + bg(l 1-x%)=2log(5 - x)

1
Iog[2(11 - xz)] - log(5 - x)*
2(11-x?) = (5 - x)*
3x2-10x+3 =0

X=3 11-3%2>0 5-3>0

1 1) 1
X =35 11 [§] >0 5-3>0

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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log-125
log; x + Ig5 i
13) 005 X

(I%x)z—%b;gx+l%125=n

Z[b;:bx)z—?logsx+6=0 logs x =t
2*-7t+6=0 t=2 t=§
logs x=2 x=25

Iog51=g x=P =55

Unaecuacion exponencial esaquellaecuacion enlaquela

incognita apareceenelexponente.

Pararesolver una ecuaciéon exponencial vamos a tener en cuenta:

18>0 aml

Za’- =& X =X

Ecuaciones y Sistemas de ecuaciones exponenciales

A)?'!l-:l. = 4

2212 2x-1=2 X

I
N | W

B)zll-l +2" 4 2:—1 -28

2
29.212% 1 =28
[ [ 5

x 1].
2 [2+1+§] 28

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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2'.%-23 2r . D8 x -3
2% .2 =1024 2" =2 x=9

C)Z’“‘ -3:2"+1=0

2.2t" _3.2" +1=0

27 _¢t 2‘!: =(2.)= _t'!
1 cym _l _

23 +1=0 {213 =3 1 =1

=1 27 =1 x,=0

p)2=-37" +3"' =0
1 x
2—3—'+3-3 =0
3" =t
2—l+3-t=ﬂ
t
A2+ 22-1=0
t,=-1 3" =-1 sin solucién
1 1
= — 3':— =—1
k=3 3 *
E)43'=8'+3
(22) " =2°"+3
2T ¢
2 -t-3=0 ¢ 1413
2

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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2=..=1+£r'1_3

3'lln-r - 3?
372r =3

{'..Exi-y-f x=3

X-2y =1

ﬂ:f

3x 2y =17
22x3 _ o8 w2

2% -3y =13
3x -2y =17

2X=3=8+3y +2

y - -1

{ 57-5% = 5’ { 572 = 57
2

2" +5" =9
2714574 -9

=lsprE 2!

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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2"+5 =9
%-2'+5-5’ =9
u=2" v=5"
u+v =9
{%+5v=9
{ u+v=9
u+10v =18
u=8 Vel
2" =8 Xx=3
57 =1 y=0

FF-2=1
e i F —u 2 —v
ERr
u-2v=1
{4u—3|.r-12 u=9 v=8
3':9 x=2
2y =8 y=3
6

4-‘!1-1 _zm-l-ﬂ =0

22+l _ yfaiis2 2dx +1l = Jx +1 +2

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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X =3

7

31 .134
log 3l . logl34

(xz - 1)log3 - log134

x2—1='°k9)gig4=4.4532 X2 = 5.4582 x = 12.336

3.5 =150
Iog(S"-.SQ") = log150 log3* +log #¥ = log150
xlog3+2xlog5=loglS0  x(log3+2logS) =loglS0

log3 +2log5 -log3 +log 5% -Iug(3-52) -log75

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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= log150 _

1.16
log75

10
2]’!-1 _|_2l' +2l’—l _23

2
2.2 +2%" + — =28
27 & 5

. 1],
2 [2+1+2] 28

1.1_ -a

2 5 28 2" =2

11

3lx _3x =2

3

¥_3H_'2 3!_!-

2 +2t-3=0 { =1
t=-3

12

2-3"+3"=0

1 .
2-75+3.37=0

3 =—1

X =3
=1 x=0
¥ -3 F

sin soluci6on

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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1

1
=— 3" == =-1
773 3 %

13

gx1 xR _ 48

— +4.2"-48=0
4

g§=2* x=3
14

4r —8" 43
(22)" =2%"+3
2=t
t2-t-3=0 t=lim

2
oo _ 1+ A3
2
3Axlogz =log 1""2"'1_3
Iﬂgl+413

X=— £ 0,441

3log2
gon _1- /13 MNo tiene solucion

15
e -5e™ +4e™ -0

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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5. 4
- r— =0 e¥*_-5X14-0 =t

e* e

=1 e =1
2-5+4=0 o ox
t,=4 e =4 Ine* =in4
16
2% _22x _12 .0
22% ot
2-t-12=0 -4 -4 x
L =-13 2% _ 3

17

2 -3~=4+3"1 =0
o_1 ,3.37_0

38
3" =t
2-143.u-0
324+ A-1=0
t,=-1 3" =-1 sin solucién

1 1 _
L=3 3" =2 X =-1
18
%+%+l+1+--+2"-1:_?

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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1
X — —

127 %2-g 127 16.2"-1
8 2-1 8~ 8
-1 2% -3 x =3

16
19
10¥2 _5

logl0*® - log5
(x +2)logl0 =log5
(x+2)=log5

x =logd -2=-1.3010

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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Sistema de ecuaciones de 2° gradao

1° Ejercicio resuelto

La recolacidn de estos sictezmas &@ nele hacer por ol metodo

de smstitucidn, para slle segniremos los siguientes pacos:

1" % despeis uwns Imcoéeoiia o woe de las scuacionss,

prafersztemsnts so la de primer grado

I* B cprfabowe el Vielof de la wcsSEnila despeiads #= la airs

#cumcian.

3* B8 vecuslve la scmacizo reaullazle
! — 48 = 14z + 27 = 25

Izf-l4z — X4 =1

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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4" Cada mmo de loa velofes oblesidod i@ sedliluve &n la otfa
geuazidn, ¢ sheienen =28 lox valars: cerrezpondismcss de¢ la atra

tocéEoita.

z =12 r=T=1 =4
=4 Y= T—4 »= 3

Ejercicios
Resuelve los signientes sistemas:

srp=l ] L ..
| I i Solucion: v=-1, ¥v=3  x=3 y=-1
L SR P | - -

£=yml - : : .
1) ' solucien: x=3 , y=3 ; x=-4  y=-

[£—2)* +35=18]

P ] - . .
3:I i Solucion: no tiens

Ix=dpym]l

1)
{v*-_ui 165

¥ey=1d Solucien: x=5 , v=12 ; x=11 |, v= 3
1]

x =13

x+y=] Solucion: =2, ¥=3 . %=3 , y=2

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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-y =8
my=-1 Solucien: =31, y=-1 . %=-1 y=
7y t+yi=29 Solucion: x= 3, y= 1,-1;
w-ri=1 ¥=-5.y=1,-2
Bwi-yi=T Solucion-x =4, v =3

x+y=
o xy=-3

e e Solucion x=-2 y=

SISTEMAS DE ECUACIONES LOGARITMICAS

x2-y?=11
) logx -logy =1

log| % |=10g10
g[y] g

100y2 -y2 =11

-

il
L] =
w

2 _11
¥ =99

{h;x*—logy -3
b) logx —logy = 1

gx +logy =3
logx —logy -1

2logx -4

13
9

logx =2 x =102 x =100

2+logy =3

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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gy -1 v =10 y =10
log, (r-18) =2

) [0 (x+3)=3

x2=y-18
1
y2 =x+3
y =(x+3f 2 = (x+3f - 18
9 225
X=32 Y=

2logx -4

logx =2 x =102 x =100
2+logy =3

logy -1 y -10' y =10

{ X2 —y? =11

e) logx -logy =1
x —_—

Iug[;] loglo

=10 X =10y
y

100y2 -y2 =11

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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1 10
y2=H=L Y3 =3
99 9 1

Y=-3

logx +bbgy =3
) 2logx -2locy = -1

2logx +2logy =5
2logx -2Ilcgy = -1

5
4logx = 5 Iogx-% x =10+ = 10#10
5 7 7
4_+Iogy -3 logy - y =10+ = 1041000
{h;xﬂogv log2
X +
9) v*
b 2
g{>) =log2 xy =2 x=2
22
[;] +y2=5 y*-5¢?+d4 =0
ry2_4 y-z
2 5+425-16 _ y=-2
y© = 5 = { -1
yz_l y
" y-_l
y=2 x=1
- X =2
{bumlogr -2
h) y =20
log(xy) = log100 xy =100 X = %

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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= _y=20 ¥2 +20y -100= 0

y = -zut44:u+4uu ) -2u1;20-4‘2' - -10+102

y - 10(¥2 -1) x =10({+2 +1)

Log10+logxy=4
Logx-logy=1

logxy=4-1
Logx-logy=log10

Logx+logy=3
Logx-logy=1
2logx=4 ; logx=2 ; logx=log100 ;x=100

Log100-logy=1 ; -logy=-1 ;logy=logl0 ;
Y=10

x
w15
r
Solucion
La primera ecuacion se puede escribir: log (x/y) =2, por las propiedades de los
logaritmos.
Entonces: (x/y) =100 y por lo tanto x =100y
Si x/y*=25 entonces x =25y’

hsx—hsr-z}

igualando 100y= 25y?, de donde 25y(y-4)=0, cuya tinica solucién es y =4 (ya que y
no puede ser 0) con lo cual x =400

bgr-logy =1
. {w thgy=3
Solucion
Si sumamos ambas ecuaciones obtenemos:

2log x =4 de donde log x =2 y la x= 100 (ya que se trata de logaritmo

decimal)
Sust}tuyendo en la segunda ecuacion: 2 + log y =3 de donde log y =-1 y por tanto y
=10

Trabajo realizado por los alumnos de 4 E.S.O. B
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